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CLASA a XI-a

Problema 1. Pentru un numar real a > 1 dat, consideram sirul
(n)n>1 definit prin 21 = a si

T+ To+ -+ Tptl = 122 T,

pentru orice n > 1. Aratati ca sirul este convergent si determinati limita sa.
Gazeta Matematica

Problema 2. Fie matricele patrate A, B de ordin 3 cu elemente numere
reale astfel incat AB = Os.

a) Demonstrati ca functia f : C — C data de f(z) = det(A%2+ B?+2BA)
este polinomiala de grad cel mult 2.

b) Demonstrati ca det(A? + B?) > 0.

Problema 3. Fie n € N* gi matricile A, B € M, (C) cu proprietatea
ci A-B?>=A-B.

a) Aratati ca matricea I,, + B este inversabila,

b) Aratati ca AB = BA.

Problema 4. O functie f : R — R are proprietatea F daca pentru
orice a € R exista un interval (b,a) astfel incat pentru orice = € (b,a) sa
avem f(z) < f(a).

a) Dati un exemplu de functie cu proprietatea F nemonotona pe R.

b) Aratati ca daca f este continua si are proprietatea F, atunci f este
crescatoare.

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.
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